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S Exercice 1 (Montrer qu’une suite n’est pas géométrique)

Pour montrer que la suite (z,) n’est pas géométrique, on calcule les 3 premiers termes.
a) Pour tout n €N, u, =6n—-2n2+1.
up=6x0-2x02+1=1];u1=6x1-2x12+1=6-2+1=[5];up=6x2-2x22+1=12-2x4+1

ug=12-8+1=[5|

2_5

——:5et@:§:1.5751d0nc ﬂ;«éﬂ donc‘la suite (u,) n’est pas géométrique ‘
ug 1 uiy 5 ug uix
b) Pour tout neN, u, =1+3/n.
up=1+3v0=1+3x0=1+0=[1];u1=1+3vVI=1+3x1=1+3=4]; ug={1+3v2|
ur _ 4 _ tu2_1+3\/§

—==-=4et — ~1,3.
Uuo ul
uip ,u2 . s p Py
4#1,3donc| — # — donc‘la suite (u,) n’est pas géométrique ‘
uo ui
. 2
c¢) Pourtoutne N*, u, =4——.
n
2 2 2 12 2 |10
=4--=4-2=2|;u9s=4—-—-—=4-1=3|;ug=4——-=——-——=—|
“=tT 2] up=4-3 Blus=4-3=7-573
10

us 3 tﬂ—? 10 1_10

wi 2% u, 3 373 9"
3 10 u2?£u3

donc ‘ la suite (u,) n’est pas géométrique ‘

29 Ui Uus

Q {u0:2

Upil = u,21 +3 pour tout n € N.

wo=2;ur=ul+3=22+3=4+3=7;us=u2+3=72+3=49+3=52]
7 52

Y logpet2=2x74.

Uuo 2 ui 7

7 52

donc ‘ la suite (u,) n’est pas géométrique ‘

Uop Ul

QS Exercice 2 (Montrer qu’une suite est géométrique)

Un+1

Pour montrer que la suite (z,) est géométrique, on calcule pour tout entier n et on constate que le

n
résultat obtenu est constant (cette constante est la raison de la suite).

a) Pour tout neN, u,, = -4 x5,

Uns1  —4x5""t —4xB5"x5
u,  —4x5"  —4x5n

Premier terme : ug=-4x5%=—-4x1 =.

b) Pour tout n €N, u, =2""1 x 3.
. Unsl 2n+2 x 3 B 2n+2 _ 2n+1 x 9
Soit n €N. u, Contlyg  on+l  ogn+l
Premier terme : 1o =2"1x3=21x3=2x3 =@.

Soit n € N.

=5 donc ‘ la suite (u,) est géométrique de raison 5 ‘

=2 donc ‘ la suite (u,) est géométrique de raison 2 ‘
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4

c¢) Pourtout neN, u, = —.

3n
4

Un+1 _ 3n+l 4 3" 4 3"

Soit n € N. W, & g X "33 X -3 donc |la suite (u,) est géométrique de raison 3
3n
. 4 4

Premier terme : ug = 30 = 1 :.

ug=-1

d) 2
Up+l= Zin pour tout n € N.
g 2 2 2
u u
Soit n € N. D’apres la relation de récurrence, on a u,,1 = Tn = gun donc —1 = 5
Un

2
donc |la suite (u,) est géométrique de raison |l

Premier terme : |ug=-1|

S Exercice 3 (Avec une suite auxiliaire - type bac ES)

a) On consideére la suite (u,) définie par : {

b)

ug=-4

Unp+1=1,5u, +9 pour tout n € N.
On introduit la suite (v, ) définie pour tout n € N par : v, = u, + 18.

27
SoitneN.vp1=uUp1+18=1,5u,+9+18=1,5u, +27 = 1,5(un+ 5) =1,5(u, +18)=1,5v,

M

donc ‘ la suite (v,) est géométrique de raison 1,5 ‘

Premier terme : vg=ug+18=-4+18=/14 |

wo = 2
On consideére la suite (w,,) définie par : 1
Wpil = gwn —2 pour tout n € N.

On introduit la suite (v,) définie pour tout n» € N par : v, =w, +3.

. 1
Soit n € N. vn+1:wn+1+3:§wn—2+3:gwn+1:§(wn+3):§vn

1
donc |la suite (v,) est géométrique de raison 3

Premier terme : vg =wop+3=2+3 =.

S Exercice 4 (Avec une suite auxiliaire - type bac S)

1)

2 2 2 1
a)*U]_: === -,
1+ug 1+ 2
- 2 2 2 2 9 2 4
Uo = = = = — =X == —
"1t 1 2 1 3 3 3
1+- =—+=- =
2 2 2 2
b) * (u,) arithmétique ?
3 1 6 5 4 1 8 3 5
Uut1t—-uUp=——90=———=——Uo9—U1=——T—"=—— — = —,
17707y 2 2 22271737276 6 6

5
=5 #—donc ui—ug# ug—uq donc la suite (u,) n’est pas arithmétique.

* (un) géométrique ?

Ui
uo

W =

1
X — =
3
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1 8 u u
— # — donc ™ # =2 donc la suite (u,) n’est pas géométrique.
6 3 uo uil

u —
2) v, = pour tout entier naturel n.
Up+
) up—1 3-1 2
a) vg= =——=-,
" uo+2 3+2 5
2 l1+u, 2 1+u, 2-(1+u,) 2-1-u,
. _ups1—1 14w, 14w,  l+u, 1+u,  14+u,  l+u,
b) Soit neN. vp1 =77 mo = —5 L20%u) " 2 2+2u, 242+2u;  4+Zuy
1+u, 1+u, 1+u, 1+u, 1+u, 1+u,
1-u,
1+u, 1-u, 1l+u, 1-u, —(u,-1) lu,-1 1
Un+1 = = X = = = —— =—=Up.
4+2u, 14+u, 4+2u, 4+2u, 2w,+2) 2u,+2 2
1+u,

1
Donc |la suite (v,) est géométrique de raison q = 5|

2 1\"
c¢) Soit n € N. D’apres précédemment, on a|v, =vgxq™ = 5 X (—5) .

1 n 2
Comme —1< ~3 <1, alors lim (—5) =0 et, par multiplication par = on obtient| lim v, =0|

n—+oo n—+oo
-1
d) Onavn:un—+2(:>vn(un+2):un—1(:>anun+2vn:un—l<:>2vn+1:un—vnxun
Unp
2vu, +1
— U, +1=u,(1-v,) < |u, = — .
]._vn
Comme lim v, =0, alors lim 2v,+1)=2x0+1=0+1=1et lim (1-v,)=1-0=1.
n—+oo n—+oo n—+oo

Par quotient, on obtient| lim wu,=1|
n—+oo
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